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NUMEROS NATURAIS

Multiplos e divisores de um numero natural

RECORDA

¢ Algoritmo da adicao
Exemplo: 125 + 326

125 &——— Parcela
+ 326 <&—— Parcela

451 <——— Soma ou total

Repara que:
451 - 326 =125
451 - 125 =326

e Algoritmo da subtracao
Exemplo: 525 - 44

525 <«——— Aditivo
- 44 &——— Subtrativo

481 <«——— Diferenca ou resto

O aditivo é igual a soma do subtrativo com a diferenca: 44 + 481 = 525 .

e Algoritmo da multiplicacao
Exemplo: 24 x 12

24 &———— Fator
x 12 &—— Fator

438
+ 24

288 &———— Produto

Repara que:
288:24 =12
288 :12 =24

¢ Algoritmo da divisao (inteira)
Exemplo: 194 : 8

Dividendo —— 194 | 8 &———— Divisor

- 16 24 «——— Quociente
34

-32
2 & Resto

Dividendo = Divisor x Quociente + Resto
194 =8 x 24 + 2
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NUMEROS NATURAIS

Multiplos e divisores

* Um ndmero é multiplo de outro nimero se o resto da divisdo inteira do primeiro pelo seqgundo for
igual a zero.
Na pratica, para obter os multiplos de um numero basta multiplica-lo, sucessivamente, por O, 1, 2,
3, etc.
Exemplo: Os numeros naturais multiplos de 2 sdo: 0, 2, 4, 6, 8, 10, 12, 14, 16,...
0:2=0;2:2=1;4:2=2; 6:2=3;... (todas as divisdbes tém resto zero)
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* Qualguer numero é multiplo de si préprio.
Exemplo: 2 é multiplo de 2, pois 1 x2=2 ou 2:2 =1 (com resto 0).

* Para qualquer numero natural maior do que zero existe um ndmero infinito de mdultiplos.
Exemplo: Os nimeros naturais multiplos de 4 sdo: 0, 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32,...

e Zero (0) é multiplo de todos 0s numeros.

* Um numero natural é divisivel por outro niumero (diferente de zero) se o resto da divisdo inteira
do primeiro pelo segundo for igual a zero. Nesse caso, diz-se que o segundo é divisor do primeiro.
Exemplos:

- 48 é divisivel por 4? 48 |4_
0o 12
Na divisao entre estes dois numeros, o quociente é 12 e o resto é 0. Logo, 4& é divisivel por 4
(ou seja, 4 é divisor de 48).

—» Reparaque 24=4x6. é multiplo de é multiplo de
m m
24 4 24 6
w W

é divisor de é divisor de

e Um numero é divisivel por:
- 2 quando o algarismo das unidades for par;
=» 3 quando a soma dos seus algarismos for divisivel por 3;
- 5 quando o algarismo das unidades for 5 ou 0.
=» 9 quando a soma dos seus algarismos for divisivel por 9;
—» 10 quando o algarismo das unidades for 0.

Exemplos:

= 44 é divisivel por 2.

—» 27 é divisivel por 3 (pois 2 +7 =9 e 9 é divisivel por 3) e também é divisivel por 9 (pois 2+7 =9
e 9 é divisivel por 9).

-» 50 é divisivel por 5 e também por 10 (pois o algarismo das unidades é 0).

Depois de realizares a Atividade 1, deveras ser capaz de:

—» identificar multiplos e divisores de um nimero;
—» representar os conjuntos de miiltiplos e divisores de um nimero.




Atividade 1: Multiplos e divisores de um numero natural

Ajuda o ratinho a chegar ao queijo pelo caminho mais rapido, utilizando apenas as
casas com numeros que sao multiplos de 2. O ratinho pode deslocar-se na horizontal,
na vertical e na diagonal.

4 N\
0 |12 3 | 11| 6 |69|36|55|79 |44

5 9 4 |13 |77 |57 | 46 | 94 | 36 | 52

7 35 | 22 1 34 | 17 | 44 | 27 | 21 | 65

47 | 39 | 88 | 3 | 8 | 74 | 28 | 30 | 33 | 42

86 | 28 | 14 | 21 | 37 | 4 12 | 31 | 53 | 91

11 |63 |66 |33 55|77 |61 |32| 8 |21

52 135199 |32 |26 |72 |50 | 13 |55 7

60 | 70 | 15 | 77 | 87 | 65 | 20 | 10 | 18 2 S
\ / e ©

o Representa um conjunto A de nUmeros multiplos de 5 e menores do que 37.

A={ . . . . . . . }

o Qual é o numero?

a. O primeiro multiplo de 5 maior do que 81.

b. O maior multiplo de 12 com dois algarismos.

c. O menor multiplo de 12 com trés algarismos.

d. O menor multiplo de 8 maior do que 100.

e. O maior multiplo de 15 compreendido entre 140 e 200.

f. O maior multiplo de 6 e de 8 menor do que 80.

g. O multiplo de 7 e de 8 com dois algarismos.




Atividade 1: Multiplos e divisores de um numero natural

Dos seguintes nimeros, indica os que sao divisiveis por 2, por 5 e por 10.

Divisiveis por 2 Divisiveis por 5 Divisiveis por 10

o Observa os seguintes nimeros cujo algarismo das unidades esta escondido atras da @

232" 1251(" 53571

Para cada um dos niumeros anteriores, indica o menor algarismo das unidades que esta
escondido, sabendo que esse nimero é:

a. divisivel por 3; b. divisivel por 9.

Um numero de lotaria é composto por cinco algarismos,
dos quais estao escondidos os algarismos das dezenas e
das unidades. Descobre os algarismos em falta, sabendo
que o numero é divisivel por 5 e por 9. Apresenta todas
as possibilidades.

O Sebastidao tem mais de 30 livros de banda desenhada e menos de 40, e conseguiu
organiza-los em grupos de 9. Quantos livros de banda desenhada tem o Sebastidao?




NUMEROS NATURAIS

Rela¢des entre multiplos de numeros naturais.
Relac¢does entre divisores de numeros naturais.
Conjunto de divisores de um numero natural

Relacoes entre miiltiplos de numeros naturais

* Se um numero for multiplo de outro, entdo todos os multiplos do primeiro sdo multiplos do segundo.
Exemplos:
= 12 é multiplo de 3, entdo os multiplos de 12 sdao multiplos de 3.

Mdltiplos de 3: M, =10, 3, 6,9, 12, 15, 18, 21, 24, 27, 30, 33, 36, 39, 42,.. .}
Mdltiplos de 12: M, ={0, 12, 24, 36,.. }

= 15 é multiplo de 5, entdo os multiplos de 15 sdao multiplos de 5.

Multiplos de 5: M, = {0, 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 45,...}
Mdltiplos de 15: M, ={0, 15, 30, 45,.. }

*Se b é multiplode a e b =cx a,entao multiplicando os multiplos de a por ¢ obtemos os
multiplos de b .
Exemplos:
=12 émlultiplode3 e 12=4 x 3.
Multiplos de 3: M, ={0, 3, 6, 9,.

\\\\

Mdltiplos de 12: M, ={0, 12, 24, 36,.

= 10 é multiplode5e 10=2x5.
Mdltiplos de 5: M, = {0, 5, 10, 15, 20, 25, 30,.. .}

WA\

Multiplos de 10: M, = {0, 10, 20, 30,.

Relacoes entre divisores de numeros naturais

* Se um numero for divisor de outro, entdo os divisores do primeiro também sao divisores do segundo.
Exemplo: 4 é divisor de 12 e, portanto, os divisores de 4 sdo também divisores de 12:
D,={1,2 4
={1,2,3,4,6, 12}

*Se a e b forem nUmeros naturaise n =a x b, entdo qualquer divisor de a ou de b também
é divisor de n .
Exemplo: 24 =41 x6
D,={1,2,4
D,={1,2, 3,6}
D, ={1,2,3,4,6,8, 12,24}
Entdo, qualquer divisor de 4 ou de 6 é também divisor de 24.
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NUMEROS NATURAIS

* Num produto entre nimeros naturais, se b for divisor de um dos fatores, entdo b também
é divisor do produto.

Exemplos:
>12=2x6
2 e 6 sdo os fatores desta operacao e 3 é divisor de 6. Entdo, 3 é divisor de 12.

=132 =12 x 11
12 e 11 sao os fatores desta operacao e 3 é divisor de 12. Entdo, 3 é divisor de 132.

* O menor divisor de um nimero é o 1.
e O maior divisor de um ndmero é o proprio numero.

¢ O numero de divisores de um numero é finito.

Conjunto de divisores de um numero natural

* Para encontrarmos pares de divisores de um nimero, podemos recorrer a seguinte estratégia:

Exemplos:

—» Vamos encontrar os divisores de 12:
Como 1x12=12,1e 12 sdo divisores de 12.
Como 2 x 6 =12, entdo 2 e 6 sdo divisores de 12.
Como 3 x4 =12, entao 3 e 4 sao divisores de 12.

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
I
12=3x4
12=2x6

12=1x 12
1e12,2e6, 3 e 4sao pares de divisores.
O conjunto dos divisores de 12 representa-se da seguinte forma:
D,={1,2,3,4,612)
—» Vamos encontrar os divisores de 18:
1T 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18
e
18=3x6
18=2x9

18=1x18

O conjunto dos divisores de 18 é:
D,={1,2,3,6,9 18

Depois de realizares a Atividade 2, deveras ser capaz de:

—» reconhecer que um multiplo de um mdltiplo de um ndmero é mdltiplo desse nimero;
- reconhecer que um divisor de um divisor de um nimero é divisor desse nimero.




Atividade 2: Relacbes entre multiplos de nimeros naturais. Relacoes entre divisores de nimeros naturais.
Conjunto de divisores de um numero natural

a Os primeiros seis niUmeros naturais ndo nulos multiplos de 7 sao:

M, ={7,14, 21, 28, 35, 42}

1.1 Determina os primeiros seis multiplos naturais ndo nulos de 14.

1.2 Sabendo que 56 é o oitavo multiplo natural ndo nulo de 7, qual sera o oitavo multiplo natural
nao nulo de 14?

Uma fabrica estd a embalar caixas de ovos com 12 unidades e ndo sobram ovos. Sera
que é possivel embalar caixas com 6 ovos de modo que ndao sobrem ovos?

Pt

4 5

Para uma atividade da escola vao ser feitos colares de contas. Existem ;" }

duas cores de cordel elastico para colocarem as contas. O cordel cor de : {

laranja tem 120 cm e o cordel azul tem 150 cm. i“ "
Determina o comprimento maximo dos colares que se podem fazer de “*
modo que todos tenham a mesma dimensdo e que nao sobre cordel. 3 3
Calcula quantos colares se conseguem fazer com cada um dos cordéis. !‘ '
\, J

R




Atividade 2: Relacbes entre multiplos de nimeros naturais. Relacdes entre divisores de nimeros naturais.
Conjunto de divisores de um numero natural

Existem 144 caixas num armazém. Pretende-se arrumar as cai-
Xas umas em cima das outras, em filas. Quantas caixas ficardo
empilhadas se se tiverem:

a. 12 filas; b. 3 filas.

e Utilizando o método dos pares de divisores de um numero, determina os divisores de:

a. 24
L =11.2, . . ) . , 24}
b. 48
D, ={1,2, , , , , , , , 48}

° Numa festa de Carnaval existem 90 criancas.

6.1 Determina o conjunto dos divisores de 90.

6.2 Vao-se fazer equipas com as 90 criangas, todas com o mesmo numero de elementos. Sabendo
gue cada equipa tem de ter mais do que cinco criancas e menos de nove, quantas equipas se
podem formar?

10



NUMEROS NATURAIS

Numeros primos e numeros compostos.
Identificacdo de numeros primos

* Um numero primo é um numero natural maior do que 1 e que tem apenas dois divisores, 0 1 e o
proprio numero.
Exemplos:
- Verifica se 13 é um nUmero primo.
Divisores de 13: D, ={1, 13}
Como 13 s6 tem dois divisores, 13 é um nimero primo.

= Verifica se 21 é um ndmero primo.
Divisores de 21: D,, ={1, 3,7, 21}
Como 21 tem mais do que dois divisores, 21 ndo é um numero primo.

* Qualquer nimero natural maior do que 1 tem, pelo menos, dois divisores: o 1 e 0 préprio numero.
Exemplos:
=> Divisores de 2: D, ={1, 2}
Divisores de 8: D, ={1, 2, 4, 8}
Divisores de 12: D,, ={1, 2, 3, 4, 6, 12}

* Um nimero composto é um ndmero natural que tem mais do que dois divisores.
Exemplos:
= O numero 9 é um nimero composto porgue tem mais do que dois divisores:
b,={1,3, 9}

= O numero 50 é um numero composto porque tem mais do que dois divisores:
D.,={1,2,5,10, 25, 50}

* Um numero natural maior do que 1 é composto se tiver pelo menos um divisor maior do que 1
e menor do que o préprio numero.
Exemplos:
=» O numero 11 s6 é divisivel por 1 e por 11. Logo, ndo é um nimero composto.
= O numero 8 é divisivel por 1, 2, 4 e 8. Logo, 8 € um nimero composto.

e 1 é 0 Unico nUmero natural que nao é primo nem composto.

e 2 é 0 Unico numero primo que é par.
Exemplo:
—» O numero 50 é um numero par mas ndo é primo, pois:
D.,={1,2,5,10, 25, 50}

* Nem todos os nimeros impares sao primos.
Exemplos:
=» 27 é impar, mas nao € primo, pois tem mais do que dois divisores: D,, ={1, 3, 9, 27}
=» 33 é impar, mas nao é primo, pois tem mais do que dois divisores: D, ={1, 3, 11, 33}
=> 17 é impar e é primo, pois s6 tem dois divisores: D, = {1, 17}
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NUMEROS NATURAIS

* O crivo de Eratostenes é um processo para identificar nUmeros primos menores ou iguais a um
dado ndmero natural.
Exemplo: Identifica todos os nUmeros primos até 50.

—» Comecamos por representar todos 0s nimeros naturais maiores do que zero até ao 50.

= A sequir, eliminamos o numero 1, pois ja sabemos que nao é um numero primo; assinalamos o
2, porque ja sabemos que é o Unico numero par e primo; depois, eliminamos todos o0s outros
multiplos de 2.

—» Assinalamos o 3, que é o menor numero nao eliminado até ao momento, e eliminamos todos
0s seus multiplos.

- Repetimos o processo até todos os numeros estarem assinalados ou eliminados e, deste modo,
quando terminarmos, estardo assinalados todos os ndmeros primos nao superiores a 50.

= Os numeros primos menores do que 50 sao: 2, 3,5, 7, 11,13, 17,19, 23, 29, 31, 37,41, 43, 47.

Depois de realizares a Atividade 3, deveras ser capaz de:

—» distinguir ndmeros primos de nimeros compostos;
—» identificar os nUmeros primos menores do que 100.
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